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TEMAS 9 Y 10. CONTROL. APLICACIONES DERIVADA.

REPRESENTACION DE FUNCIONES. OPC B X

1. Con una lamina cuadrada de 10 dm de lado se quiere

construir una caja sin tapa. Para ello, se recortan unos cuadrados de
los vértices.

Calcula el lado del cuadrado recortado para que el volumen de
la caja sea maximo.
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2. Dibuja la gréfica de la siguiente funcién hallando sus puntos significativos: cortes con los ejes, asintotas,
maximos y minimos,...:

’-1

f(x)="=

X
Dominio = R — {0}
Asintotas verticales:
Ilim f(x) = +©

x—0"

x =0 esasintota vertical.
lim f(x)=—oo

x—07"
e Asintota horizontal:
lim f(x)=0 (si x — —oo, f(x)<0)
o y =0 es asintota horizontal.
lim f(x)=0 (si x — +o0, f(x)>0)

e Puntos singulares. Crecimiento y decrecimiento:
F(x)= 2x - x3 —(x2 —1)- 3x2 _ 2x* - 3x* +3x2 _ —x*+3x? _ x2 (—x2 +3): 3-x2

x© x© x© x© x4

f(x)=0 - 3-x2=0 — x=+/3
Signo de f'(x):

SIS0 >0 0 f1<0
~ 3 7 0 7 3 ~

f(x) es decreciente en (—oo, —J3) U (\/3, +); es creciente en (—~/3, 0) U (0, +/3).

Tiene un minimo en (—\/5; —0,38) yunmaximo en (ﬁ; 0,38).
e Cortes con los ejes:

— Nocortaal eje Y, puesen x=0 no esta definida.

— Coneleje X » y=0 - x*-1=0 - x=#1 — Puntos (-1,0) y (1, 0).
e Grafica:
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2

, X +2
3. Comprueba que se cumple las condiciones del teorema de Rolle para la funcién f(X) =

2

X +1

intervalo [-1,1] y calcula el punto ¢, cuya existencia sefiala dicho teorema.
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4. Halla los limites:

e’ -1 X—3
a) lim——————;  b) lim . ¢) lim [\/x2—3x—\/x2—1}
) x>0 X +Sen X ) x>3 X —5%% +3X+9 )Hm

a) //?77&— 9 i//’ﬂ’]i—l
x>0 x +senx \0) x>0 1+cosx 2
. X-3 . X-3 , 1 1
b) lim — 5 =lim 5 =lim =—
x23 X% —BXx° +3x+9 8 (x-3)° (x+1) 3 (x-3)(x+1) (0)

Hallamos los limites laterales:

m —— 1 or lim —— oo
x-3" (X=3) (X +1) x-3" (X=3) (X +1)
(\/)(2 “3x —x? +1) (\/)(2 “3x ++/x? +1)
c) /im |:\/X2 “3x —/x? —1]= Vi -
X0 Xobee Ix? =3x +4/x% +1
x2—3x—(x2+1) %2 _ 3% — x2 _1
= lim = lim =
o 32 3y i x2 41 2 X2 2 3x 44X 41
-3x -1 -3x _—_3

= lim = lim =
X—>+00 \/X2—3X+\/X2+1 X—>+30 X + X 2




